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臺中市立文華高級中等學校 113 學年度 

學術性向資賦優異 【數理類】學生入班鑑定 

數學實作評量 試題卷 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

第一大題、填充題： 

第一部份 (共 8 題；每格 4 分，共 32 分。) 

1. 隨機選取一個五位的正整數 N，若每一個五位數被選取的機會都相同，則 N 是完全平方數的機率為＿＿＿＿＿。 

 

 

 

 

 

 

2. 如右圖所示，在 ABC 中，BD、CE分別為 ABC 與 ACB 的角平分線,，且 50A = ，則 BEC BDC + =          度。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 設 , ,a b c 皆為正整數，且 a b c  ，並滿足  +  +  = 26a b c ，則以 , ,a b c 為三邊長的三角形共有____________個。 

 

 

 

 

 

 

 

測驗說明： 

一、 考試時間：120分鐘 

二、 請將答案寫在答案卷上，否則不予計分。(答案卷請勿使用鉛筆作答！) 

三、 試題分為兩部份： 

第一大題為填充題(分為第一部份 8 題與第二部份 10 題)：答案須化至最簡形式(最簡分式、

根式有理化…等)，否則不予計分，未完全答對者也不予計分。 

 

第二大題為計算證明題(共 3題)：請清楚標明題號並寫出演算過程(或敘明理由)，否則不予

計分。 

四、 試題所附之圖形(比例)僅供參考，不一定代表實際比例大小。 

五、 答案卷共有兩張(每張皆為雙面)，請勿在填充題之答案卷上書寫任何計算過程或於答案卷上

註記與答案無關之符號。 
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4. 已知 ( )f x 為二次函數，且 ( )f x 有最小值，若 (2) (4) (6) (8) 16f f f f= = = = ，則 | (5) | ________f =  。 

 

 

 

 

 

 

5. 箱子內有六顆球分別編號 1、2、3、4、5、6，小元任意取出若干顆球且至少取出 1 顆，已知取出球的編號總和為

偶數，則共有______種取法。 

 

 

 

 

 

 

 

6. 將等差數列 1,3,5,7,…分組，同一個括號內為同一組，第一組（1）、第二組（3,5）、第三組（7,9,11）、…即第 n 組中

有 n 個數，若1001為第 x 組的第 y 個數，則數對 ( ),x y =       

 

 

 

 

 

 

 

7. 右圖左是五軸四層的蜘蛛網，共有31個點；右圖右是六軸三層的蜘蛛網，共有19個點。按照此規律，請問十二軸

八層的蜘蛛網上共有         個點。 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. 有一個五位數 986a b可被72整除，其中 a 是萬位數、b 是個位數。請問數對 ( , )a b =__________。 

 

 

 

 

 

第二部份 (共 10 題；每格 5 分，共 50 分。) 

9. 已知
6

)12)(1(
...321 2222 ++

=++++
nnn

n ，試求
2 2 2 221 22 23 ... 40+ + + + = __________。 
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10.  把七本相同的書，分給甲、乙、丙三個人，每人至少分到一本書，則共有      種分法。 

 

 

 

 

 

 

 

11. 在三角形 ABC 中，設 12   =16BC AC= ， ，且    BE AD、 分別是邊    AC BC、 上的中線，若 BE AD⊥ ，則 AB =          。 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. 現有兩個兩股分別為 1、a的直角三角形及一個兩股皆為a的直角三角形，若用這三個直角三角形的斜邊圍成的三

角形面積為
2

73
，求a＝__________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. ABC 中， 5,  6,  7AB BC CA= = = ，P 為 ABC 內部一點， , ,D E F 分別為 , ,PBC PAC PAB   的重心，則 DEF 的

周長為_________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

14. 如右圖， ABC 中，P 在 AB上，Q、R 在 BC上，S 在 AC 上， 若滿足 //AR PQ， //AQ RS，且 CSR 面積為10，

ARS 面積為30， QPB 面積為 20，則
AP

PB
= __________。 
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15. 坐標平面上有一圓過 )1,0(B 、 )5,0(C ，並和 x 軸相切於 A點，則 =BACcos __________。 

 

 

 

 

 

 

 

16. 一個團隊裡，共有 4 個男生，n 個女生，若從中一次挑選出兩人，且選到 1 男 1 女的機率為
16

33
，則 _______n = 。 

 

 

 

 

 

 

 

17. 若函數滿足 )
5

32
(5)(3)(2

yx
fyfxf

+
=+ ，且 1)2( =f 、 11)7( =f ，則 =)2024(f __________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

18. 如下方示意圖，自矩形 ABCD 的兩頂點 B、D 作垂直對角線 AC 的兩平行線 BE 與 DF，已知 2AF = ， 3EF = ， 2CE = ，

則平行四邊形 BFDE 的面積為__________。 
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第二大題、計算證明題 (共 3 題；每題 6 分，共 18 分。) 

1. 設 0a  且 0b  ，證明： ( )( ) ( )( )2 2 4 4 5 5a b a b a b a b+ +  + +  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. 方程組 的正實數解為        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 有 5 人比圍棋循環賽，每人皆需和另外 4 人比賽，每局棋皆需分出勝負，當所有比賽結束，每人皆 2 勝 2 負的勝

負情況有__________種 

 

 

 

 

 

 

 


